
 

    

     

 

 Ονοματεπώνυμο:                            

 Μάθημα: Μαθηματικά Κατεύθυνσης Β Λυκείου   

 Ύλη: Διανύσματα 

 Επιμέλεια διαγωνίσματος : Πιστικίδη Μαριτίνα , Σπυρόπουλος Ηλίας , Παπαδάκη  

                                                Ελπίδα , Δεδελετάκης Γιώργος , Γαλεράκη Στέλλα 

 Αξιολόγηση :   

 

ΘΕΜΑ 1) Α. α) Τι ονομάζεται μέτρο ενός διανύσματος ( ),x y =  ; 

                      β) Έστω ( )1 1,x y  και ( )2 2,x y  δύο σημεία του καρτεσιανού επιπέδου . Αν ( ),x y  είναι  

                           οι συντεταγμένες του μέσου   του   , να δείξετε ότι 1 2
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                                                                                                                                                                 ( Μονάδες 3+7 ) 

                   Β. Να χαρακτηρίσετε ως Σωστή ( Σ ) ή Λάθος ( Λ ) καθεμία από τις προτάσεις : 

                        α) Για δύο αντίρροπα διανύσματα ισχύει η σχέση     =   ,    .  

                        β) Αν   είναι το μέσο του   και   σταθερό σημείο του επιπέδου , τότε 
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−
 =  . 

                        γ) Αν    + = +  , τότε τα διανύσματα ,   είναι παράλληλα. 

                        δ) Ισχύει       
→ →

 =   ,  0    ,    . 

                        ε) Ισχύει 0   =  − = .        

                                                                                                                                                                               ( Μονάδες 5*2 ) 

 

ΘΕΜΑ 2) Α.α) Για τα μη συγγραμμικά διανύσματα   και   ισχύει 0 + =  με , R    . Να αποδειχθεί 

                            ότι 0 = =   

                     β)  Δίνεται τρίγωνο   και    σημείο της πλευράς   τέτοιο ώστε 2=  .  



 

                             

 

 

                      Να αποδειχθεί ότι 3 2=+   . 

 

                                                                                                                                                                               ( Μονάδες 9+9 )         

                 

                 Β. Δίνεται τρίγωνο   και οι πραγματικοί αριθμοί , ,    με 0  + + =  . Να αποδειχθεί 

                      ότι για τυχαίο σημείο   του χώρου , το διάνυσμα v   = + +   είναι σταθερό 

                       δηλαδή ανεξάρτητο από την θέση του σημείου   . 

                                                                                                                                                                       ( Μονάδες 7) 

   

ΘΕΜΑ 3) Α. Δίνονται τα διανύσματα ( )3,4 = −   και  ( )2,0 =   . 

                      α) Να βρείτε το διάνυσμα 2    =  −   . 

                      β) Να υπολογίσετε το μέτρο 2 
→ →

−   .   

                                                                                                                                                                        ( Μονάδες 5+5 ) 

                   Β. Δίνονται τα σημεία ( )4, 1 −   ,  ( )1,1 −   και  ( )3,5  . 

                       α) Αν τα σημεία αυτά αποτελούν κορυφές τριγώνου , να βρείτε το μήκος της 

                            διαμέσου    . 

                       β) Να βρείτε σημείο    ώστε το τετράπλευρο    να είναι παραλληλόγραμμο . 

                        

                                                                                                                                                                                          ( Μονάδες 4+6+5 ) 

   

ΘΕΜΑ 4)Α. Έστω τρία διανύσματα   ,   και   τέτοια ώστε : 

                  ( )3 2 2,9 + = −   ,  ( )2 10, 5 − = −   και  ( )1,3 = −  . 

                   α) Να βρεθούν τα διανύσματα   ,   και    και να εξετάσετε αν ισχύει ( )2 3  ⊥ −   . 

               



 

 

 

 

               β) Αν ( )2,1 =  , ( )4,3 = −  και ( )4,3 =  , να γράψετε το διάνυσμα   ως γραμμικό συνδυασμό 

                  των διανυσμάτων   και   .  

 

                                                                                                                                                                         ( Μονάδες 10+5 ) 

               Β. Να βρείτε τις τιμές των ,    για τις οποίες τα διανύσματα ( )1 ,2x  = −  και  

                   ( )2 4 ,2y  = − −  να είναι ίσα  και στην συνέχεια να γράψετε ένα διάνυσμα αντίρροπο του  

                    x  τριπλάσιου μέτρου . 

                   

   

                                                                                                                                                                                          ( Μονάδες 10) 

 

ΕΥΧΟΜΑΣΤΕ ΚΑΛΗ ΔΙΑΣΚΕΔΑΣΗ!!! 
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